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1) b) eneffet lim = lim —2 /-

n—>+003 420 n—>+oo/2,n/(3+1J

:le

Exercice 1 : (3 points)

n
2) a) eneffet lim (e_—lj =0 car e—16]0,1[

n—-+oo € (S
3) ¢)eneffet p(X>10)=e >0 =0,14

4) a)en effet o(Y)= 8xlxg=\/E=i
33 9 3
Exercice 2 : (5 points )

1) a) (E):222—(1+i(\/§—2))z+\/§—i:
2@ﬂ2—@+¢J§—ﬂy}Q+J§—ﬁ>a+i—J§+2+J§—i=od.

b) soit z; et z, les solutions de (E). ona z; =i et

B-i . i B-i B
2 ) Tt

solution de (E).

712y = = —1Zy = Zy =—H+—=

1
2i 20 2
o3

.TU
T I .3 To.. T I3
C) Z1=—1=e et Z2=E+17=COS§+ISIHEZC&

_1+i\/§ _1+\/§

2)zp =a= , Zp =b -1
) ZA 5 B 2(

=1 et ZFZ—i

1+i3 1]
a) asze

1+\@

2

b)b-a= Lidy

(-1+i)—

Zg—z . . . ZAB . = TR .
o B A _j ainsi 2B =i donc AB L FA ainsi ABF est rectangle en A
ZA —ZF Zﬁ

=1< AB=FA donc ABF est isocele en A. Par le triangle AFB est rectangle et isocele

3) ABF est un triangle rectangle et isocéle en A et ZBZA

ZA —Zf

ZB —ZA
ZA —Zp

=i& arg E%[Zﬂ]@(ﬂ:ﬁ)zgpﬁ]
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Exercice 3 : (6 points)

l)a)@ et ATC[ 2| donc ABAAC

2
0

_2]
-2
-2
b) ABAAC =0 donc AB et AC ne sont pas.colinéaires et par suite les points A, B et C non alignés donc ils

déterminent un plan P de vecteur normal:

£86
3°NV37V3
5 5 5 5 > s
\/;4_\/;_,_\/;_1_(1':0@(1':—3\/;:—\/@ d’ott Q:x+y+z—+/15=0

b) S est la sphére de centre O et de rayon R = J5

a) Q parallele au plan P donc Q:x+y+z+d'=0 et comme D €Q donc
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‘0+0+0—\/E‘ J5
10-9= N/ESENTEN ]

2
S 2255 B 5 gone Des
37373 3

—=/5 donc Qesttangenta S

Montrons que D es

52
S:[—
3

Et par suite {D} =SNQ d’ouQ est tangent a S au point D.
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4) a) AM y1 et ABAAC
Z_

-2 N

—2] done (ABAAC) AM = —2(x—2) -2y ~2(z—1) =~
|-2x—2y—2z4+6| 2|x+y+z-3 |x+y+z—3
6 a 6 a 3

b) v =|[AB A AC).AM| =
6
¢) M est un point du plan Q donc x-|—y-|—z—\/1_:0<:>x+y+z:\/g

|X+Y+Z—3|:‘\/E_3‘:«/E—3:\/E 5

1= 12—
3 3 3 3 3

Ainsi V =

Exercice 4 : ( 6 points )

f(x)=x(1-In
Soit f la fonction définie sur [0, +oco| par £(0)=1

= lim (1-Inx)’ 4+ = 4o

1) lim f(x)z lim x(l—lnx)2+1=+oo ct Xt X

X—>+00 X—>+00

donc la courbe € de fadmet au voisi une branche infinie parabolique de direction celle de (O,j)

2)a) lim xInZx= lim (J_

x—0" x—0"
b) lim f(x)= lim x(I= lim x(l—21nx+ln2 x)+1= lim x —2xInx+xIn2x +1=1=£(0)
x—0" x—0" x—0" x—0"

d’ou f est continue &

g 2
I-Inx)" +1-1
“ X( X) = lim (1 —In x)2 =+oo donc n’est pas dérivable a droite en O et la
»x—0" X x—0"

1
X 0 - 5 +00
[
f'(x) + 0 — ) +
i +1 +00
f(X) / e \ /
1 1
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b) la fonction > est dérivable sur ]0,+oc[ de plus la courbe I" de f* admet au point B(1,-1) une tangente

horizontale donc f"(1)=0

—| O

f'(x)

f “(X)

S T el e e el L s el e -

Ainsi le point A (1,2) est un point d’inflexion de la courbe §
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