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Exercicel: (5 points)
1) z22-2(2-i)z+ 7- 4i= 0
A'=(2- i)2 —1x(7- 4i) = 4~ 1~ 4i- 7+ 4i= - 4=( 2)2 ainsi &' = 2i donc les solutions de cette équation sont

Py o
21=2 i 2I=2+iet22:2 i—2i

Sc ={2+i,2- 3}
2) Soit P(z)=2-(2-3) Z-(3 4) z 18 i ou@C
a) (z+2+i)(22—2(2— z+ 7- 4)= Z2-42)Z+(F diz(2)iz-¢2) 2)iz(2) 7% ¥
=22-(2(2-1)-(2+ 1) 2-(Z 2+ ) (2= )-(7- 4) z+( 2 )( - &)
‘ =2 (4-2-2-)2-(10- 7+ 4) z 14 8 T & 3-( 2 3Z2-( 8 ¥z 1885 (P)
b (z+ 2- 2 2 A)l # 2% 0 ou’z 202 iz 7 4

=2-3i

-

B D

b) AB =|zg —z,|=|-1-3i- 2- |=|-3- 4| =V F + £ =/ 25= tdoncAB? =25
AC =|z¢ - 25| =|-2-i- 2- | =|-4- 2|=V # + Z =/ 20= 2/ HoncAC? =20
BC=|ze - z5|=|-2- i+ 1+ 3=|-1+ 2j=V £+ Z = tdoncBC* =5

Ainsi AB2 =AC2+BC? donc ABC est rectangle en C
¢) ABC est un triangle rectangle en C donc il estrihsians un cercle de diamétre AB

AD =|z;, —z,| =|2- 3i- 2- {=|-4{ = 4 doncAD* =16
BD =|zp, - 25| =| 2- 3i+ 1+ 3j=| $= ZdoncBD* =9
Ainsi AB2 =AD?+BD 2 donc ABD est rectangle en D donc il est inscritsle méme cercle de diamétre AB
D’ou les points A,B , C et D sont un méme cercleelatre | : le milieu de [AB] d’affixe
_Zptzg _2+i-1-3i_1

. AB _5
z, =—-i etde rayon—=—
2 2 2 2 2
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Exercice2: (4 points)

52 1 12 3
1) a F———— =—=Zetp(Fn )=—===
))()100 25’ p()= 1005p( )100 25
b) I / F est I'événement :I'éleve choisit suit |la sjadité informatique sachant que c’est une fille.
3
plnF)_25_3
l/F)=2——2=22=
p(I/F)= o/ 13 13
25
2) a) p(l/l_:)-M orp(D=p(InF)+p(n F)c» p(ln F) p(D- p(In F)d'ou p(ImF)—g 235=§5
2

o p=12 _P(nF)_25_2_1
et p(F)=1 p(F) Dou p(I/F) B 12126

25
b) Fn I est 'événement : I'éléve choisit est garcon qusui pas la spécialité informatique.

p(l_:n_l):p(I/F)xp(F) or p(I/F) 1- p(I/F) 1—%-2 d’oul p(Fm |)__ 1e_<

Exercice 3: (6 points)

KERREZLC

a) La courbe (C) représente la fonction In et la ceurbest celle de la fonction u en effelh:x <0 pour tout
0< x<1ldonc sa courbe est au dessous de 'axe des alsssissléntervalle]o , 1 .
b)

X 0 1 +00

Position de (C) et (C) est au dessous e (C) est au dessus de

Signe de In(x) — u(x) In(x) —u(x)<0 ) In(x)—u(x)>0

2) Soit f la fonction définie suf0,+eo[ par f(x) =(x —1)Inx

a) I|m f(x) = I|m (x -1)inx =+ et lim f(x) = lim (x -1)inx =+co
-0 -0 X — +00 X — +00
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b) lim f) = lim (X—_llln X =+c0 D’oU la courbe €admet une branche infinie parabolique de direction
X 400 X X — too X
celle de(O,]) au voisinage deo

c) La fonction f est dérivable sijf,+oo|
Pour toutx 0]0,+eo[ , f'(x) =Inx +(x —1)><1 —Inx+1-2=1n x—(—l—l} = Inx- u(x)
X X X

d) f'(x) =Inx —u(x) d'aprés 1) b)
X 0 1 +00

f'(x) - +

fe9 \ /
3) 0

e e
4) .A/=.ff(x) dx=I(x—1) Inx dx
1 1

u(x)=Inx u'(x):;
O O d
n pose On pos%vl(x) 1 oncl
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oo/ e XT -1é-ef
2 4 ;2
Exercice 4: ( 6 points)
1) (E):2x-3y=1
a) si (x;y) estune solution de (E) aldzx—-3y=1donc il existe deux entieru=2etv=-3teégqu+yv=1
d'aprés l'identité de Bezout x et y sont premierse eux.
b) 2x(-1) - 3x(~1) =-2+ 3= Zdonc (-1 ; -1) est une solution de (E)
c): (E):2x-3y=1Eton a aussi 2x(-1)-3x(-1)=1.
Par soustraction on obtien2(x+1) - 3(y+ )= 0= (E):4 x- J= § » )
Donc 3 divise 4 x+ } et comme302=1 donc3 divise x+ 1ainsi alors il existek OZtel quex +1= 3k
D'ou x =3k-1on remplace x dans I'équation (E’) on obtient
2(3k-1+)=gy+} = 23k gy L= ¥ & 2douy=2k-1
Réciproquement : on remplage=3k -1 et y=2k-1 dans I'équation
(E):2(3k-1)- g 2k- )= 6k 2 6k 3
clusion:iS;,; ={(3k-1; 2 7)

2015« 1¥9%%= § - 2018 14°'%=- [1]:donc2015x 1¥%12= 3kt £ m aveck'DZ

Ainsi la matrice B s’écritB = (mg 2 n2—) avecm=3k etn=3k'

B n'est inversible que siles couples (m, mtdes solutions de I'équations (E) d’aprés 1)nakt n sont donc
premier entre eux ce qui est impossible wax 3( k+1) et n=3(k* 1) donc ils sont divisible par 3 d’oli B est
inversible.
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