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Exercice1 (6 pointsj
Soit la fonctionf la fonction définie sutR , par :f(x) = X2 +1.
1) a) Montrer quéd est strictement croissante 9, .

b) Montrer qud réalise une bijection diR,sur[1, + ool

c) Montrer que la fonctioh™ réciproque dé est continue su[liL , + oo[et préciser son
sens de variation s{it., + |
2) a) Montrer qud est dérivable sur lintervallgl , + oo|.

b) Montrer qud n’est pas dérivable €h

c) Calculerf *(x) en fonction dex pour toutx 1, + oo .

U, =1

0

3) Soit la suite réell&) définie surlN par ...
U.=f(U. ); OnOIN

a) Montrer que la suitd est croissante.
b) Montrer que la suitd n’est pas majoreée.
c) Déterminer alors la limite de la suitelletd .

Exercice 2 (6 points)
U,=2
Soit la suite réelldJ définie surlN par... U = 3L2JCJ—1 . OnOIN

n

1) a) Montrer quéinINonaU =1

b) Montrer que la suite) est décroissante.
c) En déduire que la suitéest convergente et déterminer sa limite.
_2U -2

2) Soit la suite reell®/ définie surIN par : V, U 1

: g . 1
a) Montrer que la suité est géométrique de raisoiq| ':E'

b) ExprimerV_ puis U_en fonction den.

c) Retrouver alors la limite de la sultie

1

3) a) Montrer que nUINona U _,, —1< E(U 1)

) 1
b) Montrer par récurrence queéndINona: U, —135
c) Retrouver alors la limite de la sultie
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Exercice 3 (8 points)
1) Soitf(z)=z>-(6+i)z* + 13+ 7i)z—10(+i)ou z est un nombre complexe .
a) Résoudre dars I'équationz® — (4+i)z+ 51 +i) =0
b) Montrer que I'équatiori (z) =0 admet une solution réelle que I'on déterminera.
c) Résoudre dar I'équationf (z) =0.
2) a) Déterminer les racines carrées du nombrelaxa —16.
b) En déduire les solutions de I'équatinh=-16.

3) a) Déterminer les racines cubiques du nombmgotexe 8i .
b) Ecrire chacune des racines cubiques obsesmugs forme algébrique.

c) Soit zOC\{1} et zOC\{i}.
iz +/3 Z:Z+\/§
. .

- Z-1
d) En déduire les solutions de I'équation ptaExe : (iz + \/1_3)3 =8i(z-1)°

Montrer queZ =

~

http://mathematiques.tk/




